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          1  ΘΔΜΑ  Β 

          Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f : , κε f
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          ( β1 )      Να απνδείμεηε 1   θαη 
1

f 1
1

x x
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               ( Μνλάδεο 06) 

          ( β2 )      Να απνδείμεηε f f 1 fx x x x           
             ( Μνλάδεο 05) 

          ( β3 )      Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο επζείαο ε νπνία εθάπηεηαη  

                        ζηε γξαθηθή παξάζηαζε 
f
C ηεο ζπλάξηεζεο  f  ζην ζεκείν  

                        ηεο  κε ηεηκεκέλε    θαη ηελεμίζωζε ηεο επζείαο  ε  

                         νπνία εθάπηεηαη ζηε γξαθηθή  παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   

                        f   ζην ζεκείν ηεο  κε ηεηκεκέλε                                        ( Μνλάδεο 04) 

          ( β4 )      Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο  ηεο  επζείαο  κε  

                        ηελ επζεία   θαη ηνλ άμνλα y y θαη ζηε ζπλέρεηα λα  

                         εμεηάζεηε αλ ν άμνλαο x x  δηέξρεηαη από ην κέζν ηνπ  

                        επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο                                                    ( Μνλάδεο 05) 

          ( β5 )      Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε f fx x     
 έρεη αθξηβώο  

                         κηα ξίδα                                                                                    ( Μνλάδεο 05) 

 

     2  Θέκα  Β 

              Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  θαη ηύπνπο  
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                            (β1)        Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f  είλαη  παξάγνπζα  
                                           ηεο ζπλάξηεζε  g                                                         (Μνλάδεο 05) 

                            (β2)        Να βξείηε ηε ζέζε ηωλ  
f
C , gC                                  (Μνλάδεο 05) 

                            (β3)        Να κειεηήζεηε ηε κνλνηνλία ηεο  f                            (Μνλάδεο 05) 

                            (β4)        Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε  f ωο πξνο ηελ   
                                          θπξηόηεηα                                                                      (Μνλάδεο 05) 

                            (β5)        Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ   πνπ πεξηθιείεηαη    

                                           από ηε γξαθηθή παξάζηαζε 
f
C ηεο ζπλάξηεζεο f  ηνλ 

                                           άμνλα x x θαη ηηο επζείεο 1x  θαη 1x                  (Μνλάδεο 05) 

 

f ,g : 



           Γ-ΛΥΚΔΙΟΥ                                             2                                                                    
           Μαζεκαηηθά  Πξνζαλαηνιηζκνύ                                                                   Λπκέλα                                
                                                                                                                                   Θέκαηα    

         Γ-Λπθείνπ                           Λπκέλα Θέκαηα        
         Μαζεκαηηθά Πξνζαλαηνιηζκνύ          2                            Κωλζηαληίλνπ . Κ . Χ  
 

 
          3  ΘΔΜΑ  Β 

          Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε 5f ln
1
xx

x
  


,  

          (β1)        Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ 
f

  ηεο ζπλάξηεζεο   f          (Μνλάδεο 03) 

          (β2)        Να κειεηήζεηε ηε . ζπλάξηεζε f ωο πξνο ηε κνλνηνλία     (Μνλάδεο 06) 

          (β3)        Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε f x   έρεη αθξηβώο  

                        κηα ξίδα ζην 
f

                                                                         (Μνλάδεο 06) 

          (β4)       Να βξείηε ηελ εμίζωζε ηεο επζείαο  ε νπνία εθάπηεηαη  

                        ζηελ γξαθηθή
f
C παξάζηαζε  ηεο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν  

                        κε ηεηκεκέλε 
0
2x                                                                       (Μνλάδεο 05)         

         (β5)         Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ πνπ ζρεκαηίδεη  

                        ε  ,ηνπ εξωηήκαηνο (β4) κε ηνπο άμνλεο                         (Μνλάδεο 05) 

 

         4   ΘΔΜΑ  Β 

               Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  , κε 
7 5 4f x x x x x       

               Να απνδείμεηε όηη  

              β1 .    Η ζπλάξηεζε  f  αληηζηξέθεηαη  
                                                                                 (Μνλάδεο 5 ) 

              β2 .    f e ln fx x x     , γηα θάζε x  

                                                                                 (Μνλάδεο 5 ) 

              β3 .    Η εθαπηνκέλε ζηε 
f
C ζην ζεκείν  είλαη ν άμνλαο ζπκκεηξίαο  

                        ηεο f θαη ηεο 
1f    

                                                                                 (Μνλάδεο 5 ) 

              β4 .    
1f x x    , γηα θάζε x  

                                                                                 (Μνλάδεο 5 ) 

              β5 .     24 71  , όπνπ   ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη  

                         από ηε 
f
C , ηνλ άμνλα x x θαη ηελ επζεία  4x   
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         1   ΘΔΜΑ  Γ 

          Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε 
3f f 1 f fx x x          

          f 0,f ,f 1          

         Να απνδείμεηε όηη  

         ( γ1 ) f 1 f   
                                                                                

( Μνλάδεο 06)  

         ( γ2 ) Υπάξρεη 1,1   , ώζηε 
2 1


 
                                           

( Μνλάδεο 06)  

         ( γ3 ) Υπάξρνπλ  , 1,1     , ώζηε ) )f f 0
 

    

             
( Μνλάδεο 07)  

         ( γ4 ) 
2 2 2 1
  
                                                                               ( Μνλάδεο 06)  

 
 
 
         2  ΘΔΜΑ  Γ 

                                                   Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε   , παξαγωγίζηκε ζην  , κε 

                                                  θαη  γηα θάζε  ηζρύεη : 

                                                  . 

 Να απνδείμεηε όηη  

         (γ1 )          (Μνλάδεο 5 )                                        

         (γ2 )                                                                                     (Μνλάδεο 5 )                                                                                                                 

         (γ3 )        Η εμίζωζε  έρεη αθξηβώο κηα ξίδα                     (Μνλάδεο 5 )                                                      

         (γ4 )        , γηα θάζε                                        (Μνλάδεο 5 )                                                                            

         (γ5 )        ,  γηα θάζε                                 (Μνλάδεο 5 ) 
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              3  ΘΔΜΑ  Γ 

               Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f  ηξείο θνξέο παξαγωγίζηκε ζην  [ ]   

              Fπαξάγνπζα ηεο f , f x     θαη ηα ,   , κε     , 

              γηα ηα νπνία ηζρύεη  f f 0 f f       

               Να απνδείμεηε όηη  

              γ1 .    Η ζπλάξηεζε  f  έρεη αξλεηηθή ειάρηζηε ηηκή θαη ζεηηθή  

                        κέγηζηε ηηκή                                                                         (Μνλάδεο 5 ) 

              γ2 .    Η δεύηεξε παξάγωγνο ηεο f  δελ δηαηεξεί ζηαζεξό  

                        πξόζεκν                                                                                (Μνλάδεο 5 ) 

              γ3 .    Η ζπλάξηεζε f  έρεη κόλν έλα ζεκείν θακπήο                  (Μνλάδεο 5 ) 

              γ4 .    Η ζπλάξηεζε f  δέρεηαη δπν ηνπιάρηζηνλ εθαπηόκελεο  

                        παξάιιειεο ζηνλ x x , γηα θάζε x                             (Μνλάδεο 5 ) 

              γ5 .     Υπάξρνπλ δύν ηνπιάρηζηνλ 
1 2
,x x   , ώστε  

                             
1 2

F F F Fx x           
                   (Μνλάδεο 5 ) 

    4  Θέκα  Γ 

          Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f , κε  1f x
x

x


    ,   

          (γ1)   Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηε κνλνηνλία                         (Μνλάδεο 5 )                                      

          (γ2)   Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f                                           (Μνλάδεο 5 )                                                        

          (γ3)   Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα                      (Μνλάδεο 5 )                                   

           Αλ  επηπιένλ ηζρύεη όηη f f 10 


    , ηόηε  λα απνδείμεηε 

          (γ4)   4 2f 5x   , γηα θάζε [1,4]x                                         (Μνλάδεο 5 )                                                        

          (γ5)   
3 2

4 4 4

1 1 1

2 f d 20 5 f d 8 f dx x x x x x                                   (Μνλάδεο 5 ) 
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         1  ΘΔΜΑ  Γ 

          Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε ζπλερή ηξίηε παξάγωγν ζην θαη  

         ηα ζεκεία ηεο , ,   κε ηεηκεκέλεο X 1,X 2,X 3
 

  
 

           
καη ην ζεκείν  είλαη κέζν ηνπ  επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο θαη  

         f f 0     
    

          Να απνδείμεηε όηη  

          ( δ1 )   2f f f                                                                                  ( Μνλάδεο 07)  

          (δ 2 )     Υπάξρνπλ δύν ηνπιάρηζηνλ επζείεο  νη νπνίεο  

                        εθάπηνληαη ζηε  γξαθηθή παξάζηαζε  
f
C ηεο ζπλάξηεζεο   

                        f θαη είλαη παξάιιειεο ζηελ                                            ( Μνλάδεο 07 ) 

          (δ 3 )     Υπάξρεη κηα ηνπιάρηζηνλ επζεία  ε νπνία εθάπηεηαη ζηε  

                         γξαθηθή παξάζηαζε 
f
C 

ηεο ζπλάξηεζεο f  θαη είλαη  

                        παξάιιειε ζηνλ άμνλα x x                                                    ( Μνλάδεο 06 ) 

          (δ 4 )      Η εμίζωζε   f 0x    έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα            ( Μνλάδεο 05 ) 

     

         2  ΘΔΜΑ  Γ 

             Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f  παξαγωγίζηκε ζην    θαη γηα  

              θάζε x ηζρύεη 
2 C ,Cf f f f 4 0x x x x           

   

             Να απνδείμεηε όηη 

             ( δ1 )      Η ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην 
          

( Μνλάδεο 03) 

             ( δ2 )      Η ζπλάξηεζε f είλαη θπξηή                                                    ( Μνλάδεο 06 ) 

             ( δ3 )      8 2 42f ln f ln f ln                                                       ( Μνλάδεο 05 ) 

             ( δ4 )       Να βξείηε ην  lim f
x

x


                                                       ( Μνλάδεο 06 ) 

             ( δ5 )      Αλ επηπιένλ ε f  είλαη παξαγωγίζηκε ζην  θαη f 2 
 

                           ηόηε λα βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο  f                         ( Μνλάδεο 05 ) 
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                            3  Θέκα  Γ 

                Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε g:   , γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη    

                2g g g 1x x x x         
, γηα θάζε  x ,ε επζεία   

               Δθάπηεηαη ζηε gC ζην 
0
0x  θαη  g 1 g     

               (δ1)   Να απνδείμεηε όηη 
    
g exx x   

                            
( Μνλάδεο 05) 

               (δ2)   Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο 
 
g

                             
( Μνλάδεο 03 ) 

               (δ3)   Να κειεηήζεηε ηελ g , ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα  
      

( Μνλάδεο 03 ) 

               (δ4)  Να ππνινγίζεηε ην  

0

1

2 g dx x x                     
( Μνλάδεο 04 ) 

                          Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f :   , δύν θνξέο παξαγωγίζηκε  

                          ζην  ,κάζε κηα από ηηο γξακκέο ( α ) ,  ( β ) ,  ( γ )  ηνπ  

                          παξαθάηω ζρήκαηνο είλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο κόλν κηαο    

                          εθ ηωλ ζπλαξηήζεωλ ,f ,f f    

              ( δ5 ) Να αληηζηνηρίζεηε θάζε κηα από ηηο ζπλαξηήζεηο   ,f ,f f  
  

                          ζηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε αηηηνινγώληαο πιήξωο 

                          ηελ απάληεζε ζαο .                                                       ( Μνλάδεο 06 ) 

              ( δ6 ) Αλ f g  ηόηε λα βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ    

                        ηνπ ζρήκαηνο                                                          ( Μνλάδεο 04 )                 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  


