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         ΘΕΜΑ  13                                                   

           Δίλεηαη ε κε ζηαζεξή θαη παξαγωγίζηκε ζην 0  (κεδέλ) 

           ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη  

           f ( y) f ( )f (y)x x   ( 1 ) , γηα θάζε , yx   

          (ε 1 )      Να απνδείμεηε όηη f ( ) 0x  ,  γηα θάζε x  

          (ε 2 )      Να απνδείμεηε όηη ε f  είλαη παξαγωγίζηκε ζην  

          (ε 3 )      Αλ ε επζεία ( ) : y 2 1x   εθάπηεηαη ζηε 
f
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                        ηόηε λα βξείηε ηνλ ηύπν ηεο f  
                                              ελδεηθηηθή απάληεζε  

          (ε 1 )      Έζηω  , ώζηε f ( ) 0  , ηόηε από ηελ ( 1 ) γηα y   

                        θαη x x  έρνπκε f ( ) 0x    ,γηα θάζε x , άηνπν 

 άξα f ( ) 0x  ,γηα θάζε x  

                        από ηελ ( 1 ) γηα y x έρνπκε 
2f (2 ) f ( ) 0x x   

                        νπόηε γηα 2x x / f ( ) 0x  ,γηα θάζε x  
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        Έζηω ( f ( ))   ην ζεκείν επαθήο ηεο ( ) κε ηε 
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