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         ΘΕΜΑ 24 

  Κάζε κηα από ηεο  γξακκέο I, II, III, IVείλαη ε γξαθηθή παξάζηαζε 

  κηαο κόλν από ηηο πνιπωλπκηθέο ζπλαξηήζεηο f , ,f ,fg g g   

  θαη κηα κόλν από ηηο f , ,f ,fg g g   είλαη παξάγωγνο κηαο εθ  

  ηωλ ηξηώλ άιιωλ.Να βξείηε ηνπο ηύπνπο ηωλ ζπλαξηήζεωλ 

              f , ,f ,fg g g  θαη ζηε ζπλέρεηα λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ   

              ηνπ ρωξίνπ   

 

 

 

 

 

        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ελδεηθηηθή απάληεζε 

          Έζηω ην πνιπώλπκν 
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          Όηαλ  0v  θαη  v πεξηηηόο  , ηόηε lim P( )
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          Όηαλ  0v   θαη v πεξηηηόο  , ηόηε lim P( )
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          Οπόηε νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο I,II πξνθύπηνπλ από πνιπώλπκα άξηηνπ 

          βαζκνύ , ελώ νη III, IV  πξνθύπηνπλ από πνιπώλπκα πεξηηηνύ βαζκνύ  

          θαη ν ζπληειεζηήο ηνπ κεγηζηνβάζκηνπ όξνπ γηα θάζε έλα από ηα πνιπώλπκα 

          είλαη ζεηηθόο  
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          Έζηω   ε ζπλάξηεζε κε γξαθηθή παξάζηαζε ηελ IV , ηόηε 1 0( ) ( )        

          άξα από ην ζεώξεκα ηνπ Rolle ππάξρεη ( 1,0)  ώζηε ( ) 0  /
, όκωο  

          θακία από ηηο I, II, III  δελ ηέκλεη ηνλ άμνλα x x ζε ζεκείν ( 1,0)  ,άξα  

          θακία από ηηο ζπλαξηήζεηο ηωλ I, II, III δελ είλαη παξάγωγνο ηεο    

          Οη ζπλαξηήζεηο κε γξαθηθέο ηηο I, II  είλαη πνιπώλπκα άξηηνπ βαζκνύ , άξα 

          ε παξάγωγνο ηνπο είλαη πεξηηηνύ βαζκνύ επνκέλωο θακηα από ηηο δύν  

          δελ είλαη παξάγωγνο ηεο άιιεο , νπόηε ε ζπλάξηεζε  κε γξαθηθή ηελ III  

          είλαη παξάγωγνο ή ηεο I  ή ηεο II , όκωο ε III είλαη επζεία πνπ δηέξρεηαη  

          από ηα ζεκεία ( 1,0) θαη (0,1) άξα είλαη ε y 1x  , νπόηε κία από ηηο  

          ζπλαξηήζεηο f , ,f ,fg g g  είλαη ε y 1x   , έζηω  , κε ( ) 1x x     

          Αλ ε  είλαη ε παξάγωγνο ηεο II ηόηε ε II είλαη δεπηέξνπ βαζκνύ θαη ην  

          0  είλαη δηπιή ξίδα , άξα έρεη ηύπν 
2x κε παξάγωγν2 x , άηνπν   

          Οπόηε  ε   είλαη ε παξάγωγνο ηεο I , πνπ είλαη δεπηέξνπ βαζκνύ  

          Έζηω   κε γξαθηθή ηελ I  , ηόηε 
2( )x x x    κε παξάγωγν  

         ( ) 2 1x x x    /
, γηα θάζε x , άξα 1

2
   θαη 1  

         (0) 1 1    , άξα 
21( )

2
x x x   ,ε    είλαη κία από ηηο f ,g

 

          έζηω  f f ( ) 1x x     , αλ 
21( ) ( )

2
g x x x x   , ηόηε  

          
21f ( ) ( ) 2

2
x g x x x    , νπόηε νη I , II  ζα είραλ κε ηνλ y y θνηλά 

          ηα ζεκεία O(0,0) θαη (0,2)άτοπο , άρα 
21( ) f ( ) ( ) ( )

2
x x g x g x x    

 
           Αλ (f ) ( )g x    , ηόηε από ηα πνιπώλπκα f ( ), ( )x g x ην έλα ζα είλαη 

          βαζκνύ 0νπόηε ζα ζην ζρήκα ζα ππήξρε επζεία παξάιιειε ζηνλ x x   

          άηνπν  

          Τειηθά ε IIIείλαη ε 
f
C , ε II είλαη ε Cg , ε I είλαη ε 

f
C

g
 θαη ε IV  

           είλαη  ε  
f
C
g

 

 

   


