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         ΘΕΜΑ  8                                                                   

                        Δίλεηαη  ε άξηηα ζπλάξηεζε f δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην   

                        Η 
f
C δηέξρεηαη από ηελ αξρή ηωλ αμόλωλ .Επηπιένλ ηζρύνπλ 

                        ●   Η εμίζωζε f ( ) 0x /
έρεη κνλαδηθή ξίδα  θαη f (1) 2/

  

                        ●   
2(f ( )) 2f ( )f ( )x x x/ //

 ( 1 ) , γηα θάζε x   

                        ( ε 1 )     Να απνδείμεηε όηη ε f / / είλαη ζπλερήο ζην 
 

                        ( ε 2 )     Να κειεηήζεηε ηελ f  ωο πξνο ηε κνλνηνλία   

                        ( ε 3 )     Να κειεηήζεηε ηελ f  ωο πξνο ηελ θπξηόηεηα  

                        ( ε 4 )     Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο  f  
ελδεηθηηθή απάληεζε 

            ( ε 1 )    f (0) 0 ,νπόηε θαη f (0) 0/
,  άξα ε 0x   είλαη ε κνλαδηθή  

                          ξίδα ηεο εμίζωζεο f ( ) 0x /
  

Έζηω 
* κε f ( ) 0  , ηόηε ε ζπλάξηεζε f  ηθαλνπνηεί  

                           ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεωξήκαηνο Rolle ζην [0, ] ή [ ]  

                           άξα ππάξρεη (0, )  ή ( )  ώζηε ό f ( ) 0 /
, άηνπν 

                           νπόηε ε 0x   είλαη ε κνλαδηθή ξίδα ηεο εμίζωζεο f ( ) 0x /
 

                          Με 0x  , 

2(f ( ))
f ( )

2f ( )

x
x

x


/
//

 , άξα ε ζπλάξηεζε f / / είλαη  

                          ζπλερήο θαη παξαγωγίζηκε ζε θάζε έλα από ηα δηαζηήκαηα   

                          1 ( ,0)   θαη 2 (0, )   ,νπόηε από ηε ζρέζε ( 1 )  

                          
(3)2f ( )f ( ) 2f ( )f ( ) f ( )f ( )x x x x x x / // / //

, επνκέλωο  

                          
(3)f ( )f ( ) 0x x  , γηα θάζε 1x  θαη γηα θάζε 2x  

                           Άξα 
1

2

C , 1
f ( )

C , 2

x
x

x









//

, όκωο f / / άξηηα άξα  

                         
1 2

f ( 1) f (1) C C C    // //
, δειαδή f ( ) Cx //

 

                          γηα θάζε 
*x , άξα 

0
lim f ( ) C
x

x


//
 

                          
Dl'h

0 0

f ( )
f (0) lim lim f ( ) C

x x

x
x

x 
  

/
// //

, άξα f / / ζπλερήο  

                          ζην 
0
0x  , άξα f / / ζπλερήο ζην  



           Γ-ΛΥΚΕΙΟΥ                                             2                                                                    
           Μαζεκαηηθά  Πξνζαλαηνιηζκνύ                                                                   Λπκέλα                                
                                                                                                                                   Θέκαηα    

         Γ-Λπθείνπ                           Λπκέλα Θέκαηα        
         Μαζεκαηηθά Πξνζαλαηνιηζκνύ          2                            Κωλζηαληίλνπ . Κ . Χ  
 

 

                        ( ε 2 )     H ζπλάξηεζε f είλαη άξηηα θαη δύν θνξέο παξαγωγίζηκε  

                                       ζην , νπόηε ε ζπλάξηεζε f / είλαη πεξηηηή θαη ε  

                                       ζπλάξηεζε f / / είλαη άξηηα 

                                       Η 0x   είλαη ε κνλαδηθή ξίδα  ηεο εμίζωζεο f ( ) 0x /
 

                                      
θαη ηεο εμίζωζεο f ( ) 0x 

 

                                      
f / ζπλερήο , άξα δηαηεξεί πξόζεκν ζε θάζε έλα από ηα  

                                       δηαζηήκαηα 1 ( ,0)   θαη  2 (0, )   , f (1) 2/
 

                           
θαη f ( 1) f (1) 2   / /

, επνκέλωο f ( ) 0x /
, γηα θάζε  

                          2x  θαη f ( ) 0x /
, γηα θάζε 1x , άξα f]ζην 1  

                          θαη f1ζην 2 , νπόηε ε f  γηα 0x  έρεη ειάρηζην κε  

                           ηηκή f (0) 0 f ( ) 0x   , γηα θάζε x  

                        ( ε 3 )     
2(f ( )) 2f ( )f ( )x x x/ //

 ( 1 ) , γηα θάζε x   

                           άξα  f ( ) 0x //
 , γηα θάζε x  , νπόηε ε f  

                           είλαη θπξηή ζην  

                        ( ε 4 )     f ( ) Cx //
, άξα

0 1

1 1
f ( ) C C C 0 f (1) C

x x
x x

 
     / /

             

                                       
0

2
0 0

C 2 f ( ) 2 f ( ) C C 0
x

x x x x


        /
                              

                                       ηειηθά  
2f ( )x x  

 
 
 
 
 


